19. ULUSAL MATEMATIK OLIMPIYATI BiRINCi ASAMA SINAVI

SORU COZUMLERI
SORU 2. (XJrl)65 polinomunun kac katsayisi 65 e bolinemez?

A. 20
B. 18
C. 16
D.3

E. Higbiri

Coziim. Eger (X+1)65 polinomunu agmaya calissaydik karsimiza
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seklinde devasa bir polinom ¢ikacakti. Aslinda soruda istenilen deger W = O(mod 65)
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denkligini saglamayan n degiskenlerinin sayisidir. Eger 65! sayisini incelersek,

65!=13"-5". A, AeZ"formunda bir sayi oldugunu gorebiliriz. Oyleyse, denkligin saglanmamasi
icin paydada bulunan (65—n)!- n!formundaki sayinin asal ¢arpanlarina ayrildiginda 13 ve 5 in

kuvvetlerinin sirasiyla 5 ve 15 sayilarindan biyik veya esit olmalari gerektigini gormek zor degildir.

Buna gore, carpanlarinda bu durumu saglayan binom katsayilari,
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olacaktir. Buna gore, istenilen toplam 16 katsayi 65 ile kalansiz bélinemez.

Dogru cevap “C” secenegi olacaktir.




